Roéwnania i nieréwnosci trygonometryczne

Piotr Rzonsowski

Zadania na zajecia

Zadanie 1. Obliczy¢ réwnania:

a) cos4x=-1, b) tgx= V3,

) cos(3+I)=0, d) sinx=-1.

Zadanie 2. Rozwigzaé réwnania:

a) 4cos’x+4sinx=5 b) sinx+cosx=0

c) sinx+ V3cosx =0 d) sin*x—cos’x =1

Zadanie 3. Rozwigzaé réwnania: |sin x| + sinx = 0;

Zadanie 4. Rozwigzaé nieréwnosci:
: 1
a) sinx>; b) tgx< V3

c) sinx+cosx >0 d) cos’x—5cosx <0

Zadanie 5. Rozwigzaé réwnanie sinx + cosx = 1

Zadanie 6. Znajdz w zaleznosci od warto$ci parametru m liczbe rozwigzan réwnania sinx = m,
w przedziale [-2m, 27].

Zadanie 7. Rozwigzaé réwnanie cos x + cos 2x + cos 3x + cos 4x = 0.

Zadania domowe

Zadanie 8. Rozwigzaé rownania:

a) sin3x =sin2x b) sinx+ cos3x —sinb5x =0
¢) V3sinx+cosx= V2 d) 12_:%;2:; =0

Zadanie 9. Rozwigzaé nieréwnosci:

a) sinxcosx < j b) tg2x>tgx
¢) |sin2x| <3 d) |sinx|> %
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Wskazéwki

1. (a) Oblicz cosy = —1 a nastepnie za y podstaw 4x i wyznacz x, (b) Odczytaj wartos¢ z tabelki,
(c) Oblicz cos y = 0 a nastgpnie za y podstaw 5 + ¥ i wyznacz x, (d) odczytaj z wykresu 2. (a) Wpro-
wadZ nowa zmienng sinx = t i rozwigz réwnanie kwadratowe, a nastepnie wyznacz x, (b) Przenie$
cos x na prawgq strone i podziel przez cosx i odczytaj rozwigzanie z wartosci tgx, (c) analogicznie do
(b), (d) skorzystaj z jedynki trygonometrycznej 3. Rozwaz dwa przypadki sinx < 01isinx > 0.
4. (a),(b),(c) odczytujemy z wykresu, (d) Zapisz nier6wnos¢ w postaci cos x(cosx — 5) < i rozwaz kiedy
ten iloczyn bedzie ujemny. 5. Przemn6z réwnanie przez g i skorzystaj ze wzoru na sin(a + ).
6. Odczytaj z wykresu 7. Skorzystaj ze wzoru na cos a + cos f3. 8. (a),(b) Skorzystaj z wzoru na
réznice sina — sin, (c) Podziel réwnanie przez dwa i skorzystaj ze wzoru na sina + , (d) Skorzystaj
Ze wzoru na tg2a. 9. Wykonaj rysunki dla podanych funkgji.

Odpowiedzi

La)x=3+k% dla ke€Z, b)x=Z+kn, gdziekeZ, c)x=§7'(+2k7z dla keZ, d)x=-%2+2kn
lubx:%"+2kndlak€Z 2.a)x=%+2kn Vv x:gn+2kn dla keZ, b)x:§n+kndlakeZ,
) x=-%+kngdziekeZ, d)yx=-5+kn VvV x=73+kndlakeZ 3.x € [-1 + 2km, 0 + 2kmt]
4.a) x € (2 +2kn,2n+2kn)dlak€Z, b) xe(-F+kn, L +kn)dlakeZ c) xe (-5 +2kmn, 3n+2kn)
dlakeZ, d)xe(-%+2kn 5 +2kn)dlakeZ 5.x=2kn VvV x=3+2kn dla keZ 6. dla
|m| > 1 brak rozwigzan, dla m = 1, -1 dwa rozwigzania, dla m € (=1,1) \ {0} cztery rozwiazania, dla m = 0
pie¢ rozwigzann  7.x=Z+Z2knlubx = (2k+)nlubx =% +kndlakeZ B.a)x=%+%kn VvV x=
2kn, ke€Z bx=2+% Vv x=zxZn+kn, k€Z o) x=%+2kn V x=ZILn+2%kn, keZ,

—12

d) kn, keZ 9.a)x e (Zn+kn, Brn+kn), keZ, b)xe(-%+knkn)U(§n+kn, % +kn), keZ,

o xe(-7+k3, 5 +k%), kez, d)xe(%+kn,§n+kn), keZ



