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1.

Wykaz, ze:

(a) alb = albe, (c) alb = a|(—b),

(b) alb A blc = alc, (d) albAalc = V,,albu+ cv.
. Znajdz reszte z dzielenia:

(a) 2103 przez 7, (b) —151 przez 11, (c) —301 przez 13.
. Wykaz, ze:

(a) jezeli 11|a + 5b, to 11|9a + b,
(b) jezeli 7|2a — 3b, to 7|a + 20,

26‘ 3b ]est catkowita, to liczba “+b rowniez,

3a+6b
7

(c) ]ezeh liczba

rOwniez.

. Udowodnij, ze jezeh ostatnig cyfrq liczby n jest 5, to dwie ostatnie cyfry liczby n? to 25.

. Liczba a = 151 przy dzieleniu przez pewnga liczbe dodatnig catkowitg b daje iloraz

k = 111ireszte r. Znalez¢ dzielnik b oraz reszte r.

. Wykaz, ze kwadrat kazdej liczby catkowitej nieparzystej daje reszte 1 z dzielenia przez

8.

. Wykaz, ze dla dowolnego n € N, liczban - (n+1)- (n+2) - (n+ 3) - (n + 4) dzieli sie

przez o.

. Oblicz reszte z dzielenia liczby a - b przez 2020 wiedzac, Ze liczby a i b daja reszte 1 przy

dzieleniu przez 2020.

INDUKCJA

1.

Udowodnij dla dowolnego n € Z, indukcyjnie réwnoéci:

(@) 1+3+5+...+(2n—1)=n?

(b) 12422 4 ... 4 p? = "ot Cnt])

3 3 3 _ n?(nt1)?
(o) I°+2°+...+n° =" Z
n+1
(D) 1+q+ P+ + . +q" =L g#1

(e) 1-11+2-21+ . +n-nl=mn+1)! -1

2. Udowodnij indukcyjnie podzielnoSci:

(a) 10[11" —1, (b) 1413" — (—1)", (c) 5241 + 3, (d) 13|n' —n.
3. Udowodnij indukcyjnie nieréwnosci:
(a) n! > 2" dlan > 3, (c)(1+a)*>1+nadlaa>—1,a€R,
1,1 1 1
() V2424 . +va<2, d) et tm<2—y

n pierwiastkow



