Mate Twierdzenie Fermata i twierdzenie Eulera

Male twierdzenie Fermata

1. Znajdz reszte z dzielenia:

(a) 25 przez 101,
(b) 4'23 przez 13,
(c) 5222 przez 13.

2. Niech p > 3 bedzie liczbg pierwsza. Wykaz, ze p dzieli liczbe 11...1.
p—1

3. Niech p > 3 bedzie liczbg pierwsza. Wykaz, ze dla p { a mamy: a(P~1/2 = +1 (mod p).
4. Niech p > 2 bedzie liczbg pierwsza. Znajdz reszte z dzielenia 2’ przez p.
5. Niech p, ¢ beda réznymi liczbami pierwszymi. Oblicz p?~! + ¢?~! (mod pq).

6. Udowodnij, ze dla liczby pierwszej p # 2,3 zachodzi: 2P~2 + 37~2 + 62 = 1 (mod p).
(wskazowka: pomnoz kongruencje obustronnie przez 2)

7. Niech p bedzie liczba pierwszg, p = 2 (mod 3). Wykaz, ze dla dowolnego a € Z istnieje b € Z takie, ze
a=0b% (mod p).

Funkcja Eulera

1. Policz: p(55), ¢(125), p(375).
2. Oblicz liczbe whadciwych utamkéw nieskracalnych o mianowniku 55.
3. Pokaz, ze:

(a) p(dn+2) =p(2n+1),

_ J20(n),  gdy2tn,
(b) pldn) = {2@(27@), gdy 2|n.

4. Wykaz, ze p(n) = n — 1 wtedy i tylko wtedy, gdy n jest liczbg pierwsza.

5. Znalez¢ liczbe naturalng a, jesli ¢(a) = 3600 oraz jedynymi dzielnikami pierwszymi a sa: 3,5, 7.

Twierdzenie Eulera

1. Znajdz reszte z dzielenia:

(a) 317%° przez 15,
(b) 609 przez 8,
(c) 7% przez 12,
(d) 21000000 przez 77.
2. Wykaz, ze dla dowolnego n € Z:
(a) 30|n° —n,
(b) 15|n" —n® —n? +n.

3. Wykaz, ze 11 - 332320 — 1.



