Wstep do algebry i teorii liczb — zadania powtérkowe nr 2

Kolokwium bedzie obejmowalo tematy:

e Mate Twierdzenie Fermata i Twierdzenie Eulera,

e kongruencje liniowe i Chiriskie Twierdzenie o Resztach,
e cechy podzielnoéci,

e grupy, podgrupy,

e grupy symetrii, rozklad na cykle i transpozycje.

(zadania mogg korzystac¢ réowniez z wiedzy z liceum oraz taczy¢ wiedze z réznych tematow).

MOZLIWE PYTANIA TEORETYCZNE: cechy podzielnoséci (przez liczby 2, 3, 4, 5, 9, 10, 2"), tres¢ Malego Twierdze-
nia Fermata, tres¢ Twierdzenia Eulera, tre$¢ Chiriskiego Twierdzenia o Resztach, definicja ®(n) oraz ¢(n),
definicja grupy, podgrupy.

Zad.1 Rozwigz uklad kongruengji:
2r =1 (mod 7)
5z =2 (mod 6).

Zad.2 (a) Wykaz, ze liczba daje tg samgq reszte z dzielenia przez 125, co liczba ztozona z jej 3 ostatnich cyfr.
(b) Jaka reszte daje liczba 82648501727 przy dzieleniu przez 125?

Zad.3 (a) Podaj definicje zbioru ®(n).
(b) Wylicz elementy zbioru ¢(30).

(c) Oblicz reszte z dzielenia 71%° przez 30.

Zad. 4 Niech G = {f1, f2, f3, f1}, gdzie f; : R? — R?,

fl(xvy) = (.757y), fQ(xay) = (_l‘?y)a fg(fl',y) = ($7 _y)a f4(a:,y) = (—x,—y).

(a) Czy G jest grupa wraz z dzialaniem sktadania funkcji?
(b) Czy podzbiér H = {fi, f2} jest podgrupa G?
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(a) Znajdz rozktad permutacji na cykle rozigczne.

Zad. 5 Niech:

w N

(b) Czy o jest permutacjg parzysta, czy nieparzysta?
(c) Oblicz 071, 3.



